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Problema 1. Encuentra el menor entero positivo tal que al escribirlo en no-
tacién decimal utiliza exactamente dos digitos distintos y que es divisible entre
cada uno de los nimeros del 1 al 9.

Nota: Un ejemplo de un numero que al escribirlo en notacion decimal utiliza
exactamente dos digitos es el 2202022002.

Problema 2. Una cuadricula con lados de longitudes (2" — 1) y (2™ + 1) se
quiere dividir en rectangulos ajenos con lados sobre lineas de la cuadricula y con
un numero de cuadraditoa de 1 x 1 dentro del rectangulo igual a una potencia
de 2. Encuentra la menor cantidad de rectangulos en los que se puede dividir la
cuadricula.

Nota: El1 es considerado una potencia de 2, pues 2° = 1.

Problema 3. Sean C; y Cy dos circunferencias de radios diferentes que se cortan
en los puntos A y B. Consideremos un punto C' sobre la recta AB de modo que
B quede entre Ay C. Sean P y @ puntos sobre C; y Cs, respectivamente, tales
que C'P es tangente a C;, CQ es tangente a Cy, P no esta dentro de Co y @ no
estd dentro de Cy. La recta PQ corta de nuevo a C; en R y a Cs en S, ambos
puntos distintos de B. Supongamos que C'R corta de nuevo a C; en X y CS
corta de nuevo a Cy en Y. Sea Z un punto sobre la recta XY . Muestra que SZ
es paralela a QX siy sé6lo si PZ es paralela a RX.



