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1. Demuestra las siguientes afirmaciones:

(a) Sia=b (mod n)y mln entonces a = b (mod m).

(b) Sia =0 (mod m) y c es un entero positivo, entonces ca = cb
(mod em)
(¢) Sia =0 (modm)y los enteros a, b y m son miltiplos de d > 0,
entonces b
a m
- == d —).
i=q medg)

2. Demuestra que si a = b (mod m) entonces (a,m) = (b, m).

Da un ejemplo donde a? = b* (mod m) pero a Z b (mod m).
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Encuentra el residuo de 41%° y 259 al dividirse entre 7.

5. Demuestre que si a = b (mod my) y a = b (mod my) entonces a = b
(mod m) donde m = (my, ms)

(=)

. (2 puntos) Usa la teoria de congruencias para demostrar que:

° 13|3n+2+42n+1
° 27’25714-1 _'_5n+2

Definicién. Un sistema completo de residuos moédulo m, es un conjunto de
m numeros enteros no congruentes por pares.

7. Considere un entero N en expansién decimal N = a;10¥+- - -+a; 10+aq.
Demuestra que 6 divide a N si y so6lo si 6 divide a M = ay + 4a; +
4ao + - - - + 4day,.



10.

Resuelve cada una de las siguientes congruencias lineales.

(a) 36z =8 (mod 102)
(b) 34z = 60 (m6d 98)

Encuentra el entero mas pequeno a > 2 tal que:

2|a,3la + 1,4]a + 2,5|a + 3 y 6|a + 4.

(2 puntos) Brahmagupta, 7mo siglo A.C.. Cuando de una canasta de
huevos se remueven de 2, 3, 4, 5 o 6 huevos a la vez, sobran repectiva-
mente 1, 2, 3, 4 y 5 huevos. Por ejemplo, si se quitan de 4 en cuatro
sobran 3 huevos. Ademas, si se quitaran de 7 en 7 no sobran. Encuentra
la minima cantidad de huevos que podria haber en la canasta.



